EYAITEAOY 2. ZTAMATH

I'ENIKEYZIZ ENOZ ©EQPHMATOZ TOY APXIMHAOYZ

1. ‘O "Apyuidng elg 1 23ov Bedpnua tiic mpayuaxtelag adtol Tetpay®vi-
oudg mapaBoAfig d&modsixviel St :
‘Eav d0B&owv &v ouvexela 8pot Ttivég 9Bvolong YewUETPLKAG mpoddov &xodong

Abyov % 10 &Opolopa t@v dobéviwv Spwv oby 1§ —13— 100 pkpotépou Bpov looltat

3 .
npPAG 7 o0 ueyaAuvtépou 8pou.
‘O *Apxundng Aaupéver v ¢Bivovoay yswustpikiy mpbodov
A A A A
A + '_" + 4_g + '4T + 44
& mxpdTeEPOg, kal dnodeikviel &t

8mov A elvar & peyaddtepog 8pog Ko:l

4‘
Atd b bl L=t

Xoplg v& xpnotpomotj 'mv gvvolav 100 Gmeipou.
Td &pxufideiov Bedpnua elvan tadtbonuov mpdg 10 Bedpnua, kab’d 10 &bpowouax
1@V Spwv tiig POlvolong yewuetpikiig Tpoddov

S=A+%+%—+»-.-+ 45\_1 elvau -—g—A. 8tav v —> oo,

Katotépw &modsikvietan dik tiig adtiic &pyxiundelov dmodelfecg &tti:
'E&v d08&owv &v ouvexelx pot Tvédg @bvolong yemuetpikiic mpobddou &xobong

~

Abyov —l—, (1=2, 3,4....), 10 &pooua 1&Gv dobiviav Epwv adv 1§ ——nl_—1~ 100

wkpotépou 8pcu looltanl mpdg nil 100 peyalutépou 8pov.

*Eoto &nl napxdelypartt 8t 2566noav ol &v ouvexela 8pou tfic ¢pBivodong yewpe-
TPIKTG MpodBou

A+ + + 5 (@=2,3,4,....)

Kata v yev[xsucw The dpxtunoe(ov &nodelfewg 6& elvau
A _ A A
S=A+ -+ + + +n-—1 ‘wt T a—1' =] 1
n

Td &Bpolopa Buwg to0to, elg ™v ebpeoty 100 émolouv div xpnowpwomoieltan 1 &v-
voix 100 &nelpov, elval tadtdéonuov mpdg 10 &bBpoloua 1&V Bpwv TG POivolong yew-
UETPLKTG Tpoddou

s=A+ 24+ A4y

'ﬁ‘, $tav v —> 0o,
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2. “Onwg elvar yvwotdv, ol dpxaior “EANnveg poabBnuatikol &mépsuyov v& Xpnot-
uomnoidol v Evvolav to0 &nelpov katdk THY EKTEAEOLY OUYKEKPLUEVGV POONROTIKEY
np&ecwv. Adv elvan uwg yvwotdv mote ol “EAAnveg &xpnotuonolnoav di&k mpdmv ¢o-
p&v thv Evvolav 100 &melpou el 1& paBnuatik&. Avdvupog oXOAxot§ TAncopopsl
fucs &1t ol MuBaydpetor Expnoiuonolnoav v Evvoiav 1ol d&nelpov, dik v& &nodeléwolv
81 m&v péyeBog dovatar va tépvnron En’ &newpov. (Euclidis Opera omnia V, 416—17,
I. L. Heiberg). *E§ &\A\ov &k 100 Mapuevidov 100 MA&twvoe (127 a) kal 100 Atoyévoug
100 Aaeptiov Onohaylletar 8t & Zivav & ‘Ele&kng &véyvaosv &v *ABfvaug t& mepl-
¢nua adtol yp&uuata, 8mov yiverow uvela 1fic Zvvolag to0 &nelpou, mepl 16 Etog
435 m, X. Téhog & ‘Immokpdmg & Xiog (mepl 18 430 m. X.), dik v& &nodelén todv teTPQX-
YOVIopdv 1@v unviokav, Xpnowwonolel 1o &lg 1& Ztowxela 100 EdkAsldov (XII, 2) mept-
AouBavbuevov Bedpnua, 8t ol kOkhor elvar &G & teTphywva v dapétpov. Elg 1
Bedpnua 8¢ t00T0 Yyivetar Xpfiowg fig dvvolag to0 &melpou.

’Ex t®v mponyovuéveg &ktebéviwv ouvkyetar 10 oupmépooua 8t 0 edkAsldelov
Bedpnua XII, 2 d&v elvow Emvdnoic 100 E0B6Eou (408—355 m. X.). Elg tov EbBofov
Suwg dpeldetar katd mAnpopoplav 100 ‘Apxuaidoug (Opera omnia I, ogh. 2, 1910, I. L.

1
3
B&ow kal 1 adtd Bpog mpdg ToOV kAvov. Elg thv &nddeliv 88 adtiv xpnowpomnoteltat
) Evvolx 100 &nelpovu.

Elg 1& Ztoixela 100 EdxAeldov (IX, 35) &nodeikvietan & tOmog & mopéywv 1o

Heiberg) ) &nédeiéiq 8t & kdvog elvar 10 100 kUAlvdpou 100 #Eyovtog THv adThv

&Bporopa v Spwv yewuetpikiig mpoddou, & == c:owv_:x' (1), 8mou @ & mpdrog Bpog,

0<m><1 6 Abyog tiic mpoddov kal v=2, 3, 4. ... 10 mAfBoc 1@v 8pwv. Elg 10V T0-

mov (1) B&v mepihauPivetan 1) &nddeig St 1o &bBpowoua tdHv Spwv ThHe POvodong
YEQUETPLKTG Ttpoddou elvat
=a+tawtawt+ . .. . tawv—l= l-c—xco

‘O "Aplototédng Suag mAnpopopel uds 8t ol dpyxaior “EAAnveg &yvopilov Su

70 &Bpotoua AV v pwv g YEWUETPLKTG Tpoddou.
AotA* . ... FAwY elvat LA, Bid v—o> o,|w]| 1.

Tobto ouvéyetat &k Thc mpaypateiag adtod Puoikiiq &kpodoswg (C 206 b 7—9),
8nou katd v dampayudtevowv Tiig évvolag tol &nslpov ypoetal :

<Ev ydp 1@ memepaopéve) HeYEBer &v AaBdv 1 dplopévov mpooAauBavy @
a0t® AOYQ uf o adtd Tt uéyedog 1) SN mepthauPhvav, od Sit€eiol TO MEMEPXOUEVOV?

‘H Zvvoiax 100 Xwplov todtou elvar 8t &v Bewpfiowuey 16 péysBog A xal 10
&Bpolopa

A

A
Z=%+F+....+-u—v
To &nepov, 1d drolov Xpnowonotel &vtalba & "ApiototéAng, 1& dvopklet «Suva:

uet e xod &nl xoBaipéoer> yp&owv :
¢ AM®@G ugv odv obk Eotv, obtwg &' ot 10 &nelpov, duvéuel e kal &nl kabal-

péoews. (T 206 b 13—14).
Aty Exet dloowbi ) &rddefic tiic dvatépw oxéoswg (3). ‘O "Apxuuidng Buwg
npoxwpel v Pilux neploodtepov £k g oxfoews adtiic kal dmoloyller 1 &Bpoioua
A A A
Z=A+T+F+' cen +F. vV—> o,

AT elg 10010 kataMyel i &nodefig o0 23 Bewpruatos g mpayuatelag adtod
Tetpaywviopds TapaBoArs.

y o] €1, & v o,

y V>0, u=234...., 8x elvar =L A, 3.
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KaB® 8oov elvar yvootdv, & "Apxuidng, 8tav xenowomnoifj elg t&g &modelEeig
AV Bewpnu&tev Tou mpotkoelg, altiveg Exouv &modelxBi OMO TPOYevEOTEPWV TOU M&-
Bnuatik@v, d&v &rodeikviel adtég. Obtw, &nl mapadelyuat, elg ™v mpaypartelav Tov

1351

<__780 - Otw-
peltal 82 BéPaov Stu 1) &ndda€ig tiig oxéosws althig, 1) dmolx div odletan, Exel ylvel
moAd mpd Tol "Apxiuidoug. Katd ouvvénsiav 1dv dvetépw T fsdpnua 23 tiig mpayu-
telag tou Tetpayoviouds mapaxBoAfls &modeikvistan dik TMPdTNY Qopdv Od 100 "ApXL-
unidoug.

KOxAou pétpnoig xpnotwonotel &vev &nodelfewg thv oxéow% <V3

3. ‘H ysv[nsudtq o0 &pYiundeiov Bewpripatog.

“Eotw doadfinote ueyén 1« A, B, T, A, E . . . . &notehoOvtx &v ouveyeig 8poug
¢BLvoliong yewuetpLkiic mpoddou &xodong Adyov I% n=2,3,4....) 8tov A & péy.-
oto6 8pog kal
B=2 i, r=2 @ a=L, 0 xat E=2 & uptrepos tpos (@)

*Eotw 52
Z = :'}1, 5) H= Ti—l 6) e=—;lAT]. @, =—ni—1, ®.
‘Ek t1@v (1 kal 5) AapB&vousv B+Z= n’:]- )
Ex v (2 kal 6) > rH= -, (0
Ex 16V (3 xal 7) » A4-0= nl-—l’ (11)
Ex t@v (4 xal 8 > EH =21, (2

AN £k 1BV (5, 6, 7) elvow Z+HH--O =—n]T1(B+l‘+A). 13).

Awx mpoobéoewg katd wéAn t&v (9. 10, 11, 12) Aapp&vouev
1
B+I"—+—A+E-I—Z+H+G-|—l=—__1 (A+B4T4-4), (14).

n
Elg taxdmv 80 &nalopiig 1@v lowv &k tiig (13) elvat
B +A+EH= 2, (15
Kal 81 mpooBéoewg 100 A elg dupdtepa & péhn tfic (15) AauB&vouev
nA A A -1
A+4+B4HTHA+HEHI= v 1_L =q—a 2&v 1e6{ - =
n

Elvow 8¢ I= —;E—l-. (&k tfig 8), 8mov E elvan & wuxpbdrepog Spog g pBvoiong

mpoddov. Kata ouvémelav dik tfig &pxtundelov &modelfewg edploketar 10 &Bpoloua tév
Spwv 1iig ¢pBvolong yewpetpikils mpoddov

S=A+—nA—-+£;—+.- o

8tav v —> o, Xoplg Buwg v& ylvetar kat” adthv Ypnowomolnog tfig &vvolag 100
dmelpov.

A

nv—1"'



— 168 —

Zusammenfassung

Der 23. Lehrsatz der Quadratur der Parabel von Archimedes lautet: In einer

geometrischen Reihe mit dem Quotienten —;- ist die um den dritten Teil des Kklein.

stes Gliedes vermehrte Summe aller Gliederi mal so gross wie das grdste. Es wird

3

durch dasselbe archimedische Beweisverfahren bewiesen :5
Liegt die abfallende geometrische Reihe A-- £N+ n_“:" vor, (n=2, 3,4....),
. A _ A}

n—l n? n—1

so ist A+ + -I-

Dies ist gleichbedeutend mit der Summe der unendlichen geometrischen Reihe

5= A+ T -+ .Snvél =] Al » V>, ( <])'
n

Es wird erwidhnt, dass Aristoteles den folgenden Lehrsatz wusste :
Die Summe S der Glieder der abfallenden geometrischen Reihe

+ + +£ L ve>®, (W=23,4....) <& Aist,
(Phys. r 206 b 7—9).




