BYAITEAOY =. ZTAMATH

EIll TON OPIZMON 17 KAI 18 TOY 5° BIBAIOY
TQN ZTOIXEION TOY EYKAEIAOY KAI TOY OPOY “AI' IZ0Y,,

Ol dpiopol 17 kal 18 100 50v BipAlov @v Ztoxelwv 100 EdkAeldou Exouowv
og &8 :

‘Ogwopodg 17

AV Toou Adyog elvay, &&v Onépxwor moAAG ueyéln kal &AAa loa katd 1@ mATBog
mpoG adTdk, AapBavéueva B¢ &va d0o elvar elg Tdv adtdv Abdyov, 8tav & Adyog 100 Tpd-
ToU MPdG T TeEAevTaiov elg T mpdta peyédn elvar loog mpdg tdV Adyov 100 TPDOTOU
mpog 1d teAeutaiov elg & dedtepar weyEOn fi EBAA@G Afipg 1@V &kpwv kol dne€axlpeoly
AV péowv.

Katd tov dpiopdv toltov kal 1 Bsdpnua V, 22, E&kv d08&otv al dlo yewpetpikal

&koAovBiat, 100 adtol mANRBoug Epwv Ekatépa, TG wopdfig a, ap, apA, apAd . . . . Kal
Bs Bps BoA, BPAR . . . . 8mou elva
a B
=— 1
ap Bp o
o ___Bp
apA ~ PoA @
aph — BpA @)
apAp  BpAun
<81° toov Adyoc» elvar 1) oxéolg ﬁzﬁ% . (@), 7§ émola AcuPdvetar dix mMOA-

AamAaxotaouol t@v lootitwv (1, 2, 3) kat&k péAn. Elg 10 Bedpnua 22 100 5ov BifAlov
T@v Ztoxelwv yivetan &nddeig g oxéoswg (4), didtt & EdkAeldng mepihapphver kat’
a0ty xal v meplntwowy, xab’ fiv ol pot 1Bv kAoopdtwv odtfig elvor &odupetpol
&piBuol.

Elg 1 Xepdypogov tdv Ztoxelwv & ¢d° loov Adyog> 100 dpropold 17 dvouddetat
tetaypévn Gvaloyla (11 téupog tfig kat& I. L. Heiberg 2xdboswg 1@v Ztoixelwv, oeilg
7). Galvetar Alav mbavéy, 8t 1 dvopaola abty elvar yvnola xal 8t & «d loou Adyog»
(&vohoyla) B Exapaktnelodn Omd 100 EOkAeldov &g ¢tetayuévn &vadoylad mpdg di&-
kpLow t@dv dvo oxéoswv 100 dpiopol 18, altveg dvoudfovtan tetapaypévn Gvahoyla.

‘Ogionog 18

Tetapayuévn d¢ dvahoyla elvau, 8tav, v § Ondpyovol tpla peyén xal & loo
Kotk 10 mARBog mpdg adTd, ylvntar &g piv elg & mpdta ueyédn fyoduevov mpog Emb-
uevov, obtwg elg & dedrepx uey£On fyoduevov mpdg Enduevov, &g B¢ elg & MPdTa e-
v£0n &nbduevov mpdg &AAo Ti, obtwg elg t& dedtepa &AAo TL mMPdG fyoluevov.
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Kot& tdv 6plopdv tol0tov kal 10 Bedpnua V, 23, 2&v d08dowv al d&koAoubian
A, B, T kal A, E, Z &nou elvar

m> N|m

» ()

-|lw w|>

y
«al oxéoeg (1, 2) dvopu&klovial «tetapayuévn &dvaloylx.
‘O dpog «bu" toov»

Tov 8pov €bt” loous ouvavtduev elg t& k&T1wbL 17 Bewprjuata t@v Ztotxelov :
TMéuntov BifAlou : 22, 23, 24 (dlc).

“Extouv > 4, 20 (dlg), 22, 23, 24,
‘EBdbuov > : 14.
*Oybdbou > 1, 5, 6, 8, 13, 21.
*Evé&tov > 19, 36 (3(g).
Elg t& 15 2§ aOtdv (mAfv 1&v V, 23. VII, 14), &dool dldovtar dlo yswuetpikal
BxohouBla, 100 ad1ol mABoug Epwv Ekatépa, al A, B, I,.... xal A, E, Z,. .. &wou elvan
A A
B=F=° O
B E
T=z= @
s A A
ouvayetar m&vrote €1 loov &pa» elvan =7

Elg 10 fsdpnua 23 100 50u BiBAlou dldovral 0o dkoloublal &k ToIdv Spwv Exa-
wpa, ol A, B, T, kal A, E, Z, 8nov elva

A _E __
Bz "
B A
r E .
kol ouvhystar &ALy 8t ekal dt* loous B elvar elg 1oV adtdv Adyov, fjtoL
A A
r — z°-

Mpd¢ katavénow 100 8pou «d’ loou» Avayphoopev xaxtwtépw &v ouviopla T&
Bswpfjuata 22 kal 23 1ol 5ov BifAlov.

V. 22

‘Edv Om&pywowv Soadfinote peyédn kal &AAa (oo xat&k 1@ mAfBog mpdg adt&,
AauBavéueve 8¢ &va d0o elvan el tdv adtdv Abdyov, kal dt° loov 8& elvau elg OV adtdv
Abyov

YEotw doadfmote ueyébn 1 A, B, IF. ... xadl A, E, Z. ... 100 adtod wAfBoug
8pwv mpdg & Mp@Ta Kal

l
!

M

o w>

|

N|m m>

(2).

]
™
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Aéyw, 8t xal 8" Toov 8& elvan el oV adtdv Abyov.
"Ag A\n9dfi H=Ap, ©=Ap, K=B\, A=EA, M=I"u, N=Zy, (3).
Ex t@v oyéoewv (1, 2, 3) Aaup&vouev

Ap _ Ap
Bx — En @
BA EA
Te — Za ).
Al Toov &pa elvau —'—;f::—: ;—ﬂ "Edav 82 elvau Ap%l'p. kol ovyXeoveC
> - A _ A
Ap?Zp B& elvar kat& tOV dpioudv 5 100 Sou BifAlov xal =7

Vv, 23

Eav On&pywor tola peyédn xal SAAa loa katd 10 mAfBog mpdg adtd, AapBavo-
peva 3¢ &va dvo elvan gl tdv adtdv Adyov, slvan B¢ tetapayuévn 1 &valoyla adT@Vs
kal 8 foov B& elvan elg tdv adtdv Adyov.

“"Eotwoav 1& peyédn A, B, I kal A, E, Z, towalta, dote va elvat
E
)

z
=

(2)

w w|>

fitoL 1) Gvadoyla adtdv va elvan tetapaypévn. Aéyw, 8t glvar % = —g— (®nA. ol &

loou Abyol B elvar Toou).
AauB&ver H=Ap, ©6=Bp, A=I'A, K=Ap, M=EA, N=ZA xal &nodeikvlet, &1t elvat

R I . _Ap __EA
6" N ¢ Bp  Zn
f
© _ K _ Bp __4p __
A=m=P A~ Ex P
Endyestan 8¢ 8t exal i’ looud elvan
Ap _ Ap
™ T
Eav 52 2 =
elvai Ale‘A Kal ouyxpbvag Apz Zh 6& slvar kxtc OV dplopov 5
A A
100 50v BifAlov kal =7

Elg 1& Beopiuxta V, 22, 23, VII 14 &rnodsikvietar moéte ol «di” Toou» Aau-
Bavépevor Adyol elvan Toot. Elg t& Ao Bewpiuata 1@v BifAlwv V, VI, VIII, IX, &
uvnuovevdueva &vetépw, Yivetar Gnidg.papuoyh to0 Spov & Toou. "EvBeikTik®g dva-
Pépopsy 10 ouvvapis uépog to0 4ovu Bswpfjuatog 100 VI Bifiiov. Elg 1o0to 6 EdkAeldng
oxnuartlfel 1ag do &koiouvBlag AB, BI', A kal AlN, TE, EA, émou elvat

AB _ AT
Br —TE — P
Br _TE _,
TA ~ EA
AB _ AT

Kol Endystan «di’ loov &pas elvar TA = Ea"
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’Ex 1&v mponyovuéveg kteféviwv kablotatal pavepdv, 8t & 8pog <dL” looud on-
palver 1ov oxnuatiopdyv 1@v Adyay 1dv Expav dpav d00 d0Baodv &kolouBidv. ‘Qg
mpdG TAG G&koAouBiag adtdg diakplvopuey Bvo MEPIMTOOES ¢

1) “Otav abtan elvar yeopetpikal, Exwol 16 adtd mAffBog Spwv kal Exwot  oxm-
paTobfi xatd tov adtdv vouov. Adtan elvan tfi popofic a, ap, apA, apAu ... .kKal

Bs Bo, BpA, PpAu . . AV Toov voolvtan m&vtote ol Abyol tdv &kpwv Spwv Ekatépag
&koAovblag, ol ap)\u . ﬁslu' Elvaw 8¢ mé&vtote elg td¢ d&koAovblag adtdg Kotk
wv,22 2% _—_B

apAu BeAu

Oalveton mbavéy, 8t & 8pog ¢’ Toou» ExeL mpoéABelL &k 100 ysyovdTtog, STl oXn-
uatlfovan ol Adyot 1BV &kpwv Spwv dik mapapaielpeng uetald toltwv loou TARBoug
8pav elg Exatépav &V &xoAouBidv.

2) “Otav &xatépa @V d0Be10dv &dxoAouBidv EXn udvov tpelg 8poug, Tolg A, B,
Fkal A, E, Z xal elvar:

A E
B~z (4]
B A
T =€ ~° @
Aot | &valoyiax (BnA. ol oxéoeig 1, 2) elvan tetapayuévn. Kal elg thv mz pl‘rt'tcoaw adtv
<8’ Toour vooOvtar ol Adyor t&v &kpwv 8pwv T&V A&koAouB&v, ol —— l" . %
Elvat 8¢ mé&vrote %:-é—- Kat& 16 Bsdpnua 23 100 Sou BiBAlov.

Mapatipnoig. Katd v &kgdvnowy 100 3ou Bswpfpatog 100 5ou  BifAlov, &av
A=Bp, (1), '=Ap, (2, EZ=A\, (3), HO=IA, (4) <kal & loov t@v AngBéviwv
6 elvar EZ=BpA, (5), HO=ApA, (6).

‘H dnédeéig Exer og £Eig :

*Eotw EZ=EK4KZ4...=A 4+A +... =A\

’Ex tavtng kal tfig (1) elvar EZ= =Bp-+Bp+. .. =BpA ij O).
"Eotw &nlong HO=HA+AO+...=I +I +4...=I\

’Ex tadtg xal tfig Q) elvar HO= —Ap+Ap+. .=ApA, 1 (6).

‘O 8pog «d’ loov TGV ANeBévtwve, dEv pvnuovedetor BudAov elg v  &nddeiv
100 Bewpripatog. "Ex tfig &nodel€ewg Spwg adtol ouvkyouev, 8t dik 100 8pou «di’ Toou
0V Angtéviwvs voeltan 1 lodtng 1&v moAAanAaoiwv pA t@dv oxéoecwy (5, 6). “OBev &p-
0&¢g, ppovobuev, yp&oer & J. L. Heiberg, 8t & Bpog <di' loov 1@dv Angbéviwvs div
ExeL oxéowv mpodg tdv «BL” Toov Abyov» 100 Splopol 17, (Hic non proprie ad definitio-
nem rationis d° loov (17) respicitur).



ZUSAMMENFASSUNQ

Uber die Definitionen 17 und 18 des V. Buches der Elemente Euklids
und {iber den Terminus «durch Gleichheit» (8" {oov, ex aequo).

Es werden die Definitionen 17 und 18 in Zusammenhang mit den
Sitzen V, 22, 23, erklirt. Ferner wird der Terminus «durch Gleichheit»
folgendermassen erldutert : Es werden zwei Folgen mit je derselben Glie-
deranzahl gegeben. Die Bildung der Verhiltnisse der Zusseren Glieder
jeder Folge heisst «3." Yoov» (ex aequo). Was die Folgen selbst betrifft,
so underscheidcn sich zwei Fille: 1) Die Folgen sind geometrische, haben
dieselbe Gliederanzahl und sind von der Form «, ag, agh, agiu ....und
B, Bo, BoA, BoAu, . . . Bei diesen Folgen werden, «durch Gleichheit» die

. . o B ” .
rhi 3 n _— T . Diese sind
Verhiltnisse der dusseren Glieder ol . B verstanden e

immer gleich gemds dem Satz V, 22. 2) Jede von den zwei gegebenen
Folgen hat nur drei Glieder, A, B, T und A, E, Z, wobei -5 = =n, (1)

A

und -}37= =5 (2) ist, d. h. die Proportion (die Beziehungen 1, 2) eine

ungeordnete Proportion ist. Auch hier werden ¢«durch Gleichheit® die
. A A . » . . e
Verhiltnisse ™ 7 verstanden Diese sind immer gleich gemiss dem

Satz v, 23.
Dem Terminus «durch Gleichheit» begegnen wir bei den folgenden

17 Sitzen der Elemeute : V, 22, 23, 24 (zweimal). VI, 4, 20 (zweimal).
22, 23, 24. VII, 14. VIII, 1, 5, 6, 8, 13, 21. IX, 19, 36 (zweimal).

Anmerkung. Nach der Verlautbarung des Satzes V, 3, wenn A=Bp,
I'=Ag, EZ=A\, HO=T"} ist, wird «durch Gleichheit der genommenen»
(Glieder), EZ=Bok, HO=A0A\.

Der Terminus «durch Gleichheit der genommenen» (Glieder), wird
gar nicht im Beweise erwihnt. Wir schliessen, dass mit diesem Terminus
die Gleichheit der Vielfache oA verstanden ist.



